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Oppgave 1

La f veere en analytisk (holomorf) funksjon pa et omrade D slik at |f(z)] = 1 for alle i D.
Forklar hvorfor f ma veere en konstant.

Oppgave 2 La

1+ 2 2_1
4

10 = (1

Hva er bildet av |2| < 1 ved f?

Oppgave 3

Vis vha Liouvilles teorem at et polynom av grad stgrre enn eller lik 1, har minst en rot.
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Oppgave 4

a) Anta at f(z) = (z—g_(?;)—m, m = 1,2,3,---, 10 < |z — 2| < r med g analytisk i

|z — zp| < r. Forklar hvorfor

1 _
' g(m 1)(20)

Res[f(2), 0] = m=1)

b) Beregn
* logz
/0 ———( T+ 27 dz.

(La log z = log |z| +i 6, —% < 6 < 3. Det er nok med en kort henvisning til hvordan
ML-estimater brukes.)

Oppgave 5
Bevis argumentprinsippet

1 P'(z)

— dz=mn
2mi Ji,j=r P(2)

for polynomet P(z) = (2 — a1)(z — a2) - - (2 — a,) der |ax| < R,k =1,2,3,---n.

Oppgave 6

Finn en konform avbilding av det gvre halvplan pa4 {w : Im w > 0,|Re w| < 7/2} slik at
9(1) =7/2,9(—1) = —m/2 og g(0) = 0.

Oppgave 7

Finn en funksjon f som er analytisk i hele planet og har de enkle nullpunktene 1, 3,32 33, ...
og ingen andre. (Det kreves en liten begrunnelse for at f er analytisk.)

Oppgave 8

Hvilket tema har du likt best i TMA4175? Gi en kort begrunnelse. (Maksimum 1/2 side.)
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