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Nokkelbegreper uke 3
e Vektorvaluerte funksjoner av én variabel

m Deriverbarhet

= Derivasjonsregler: produktregler og kjerneregelen
e Kurver gitt ved vektorvaluert funksjon

= Glatte kurver

= Enhetstangentvektor og enhetsnormalvektor
= Buelengde

= Krumning



Vektorvaluerte funksjoner

= (cos(t), sin(t), t), t € |0, 27
https://s.ntnu.no/kurve


https://s.ntnu.no/kurve

Teorem 12.1: Regneregler tor derivasjon

La u og v vaere to deriverbare vektorvaluerte funksjoner, og la A vaere en deriverbar
skalarfunksjon. Da gjelder:
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Buelengde

La kurven C' veere gitt ved
parametriseringenr(t), der

t € la,b).

Buelengden er sa gitt ved

b
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Krumning og enhetsnormal

Gitt en glatt parametrisering r(t) av en kurve C,
sa er krumningen gitt ved
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ds | |v(t)|]| dt
Dersom == 0, sa er enhetsnormalen gitt ved
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Dekomponering av akselerasjon

Akselerasjonen a kan uttrykkes som
a — CLTT -+ aNN
der

d’s d v(t) (tangentkomponenten)
ar = —— — —|V
= a2 — dt ) p

2
anN = ,{(Z_:) — ,.qj‘v(t)‘2 (normalkomponenten).



Krumning for kurver | R

Gitt en glatt parametrisering r(¢) aven kurve C'i R®, sd er
krumningen gitt ved

v(t) =r'(t) (hastigheten)

a(t) =v'(t) =r"(t) (akselerasjonen).



Smygplan

Gitt en glatt parametrisering r(t) aven kurve C'i
R?, s3 er smygplanet til C'i punktet r(t) planet

som er z
e spentut av'i‘ 0g N <
e gargjennomr(t),ogsom >c
e star normalt pé]§ — T x N. A=y

Smygsirkelenir(t) er sirkelen som

o skjaerer kurven i dette punktet, og som

e harsamme T, N og k.

https://s.ntnu.no/smygplan
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