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Nøkkelbegreper

I Parametriserte flater
I Glatte flater
I Flateintegraler av funksjoner
I Orienterbare flater
I Flateintegraler av vektorfelt
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Spørsmål?
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Parametriserte flater
𝑣

𝑢

𝑅

r

En parametrisert flate S er en kontinuerlig funksjon
r(u, v) = (x(u, v), y(u, v), z(u, v)) ,

der (u, v) ∈ R ⊆ R2.
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Glatte flater

Flaten til venstre er glatt, flaten til høyre er ikke glatt (men er glatt bortsett fra i
ett punkt).
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Arealelement

dS =

∣∣∣∣( ∂r∂u × ∂r
∂v

)
(u, v)

∣∣∣∣ dudv
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Eksempel

Regn ut ∫∫
S
y2z dS,

der S er flaten gitt ved

z =
√
x2 + y2, 0 ≤ z ≤ 1.
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Orienterbare og ikke-orienterbare flater

Orienterbar flate Ikke-orienterbar flate

8



Eksempel
Regn ut ∫∫S F · dS, der

F(x, y, z) = (2x,0, y), (x, y, z) ∈ R3,

S er flaten gitt ved

z = 1+ π

4 − arctan
(
x2 + y2

)
, x2 + y2 ≤ 1,

og N̂ peker oppover.
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Figurer

I Eksempel fluksintegral: https://www.math3d.org/PzGzFE3Py
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