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1 Vis at ellipsen beskrevet av

𝑥2

𝑎2 + 𝑦2

𝑏2 = 1, der 𝑎 > 𝑏 > 0,

har størst krumning i punktene (±𝑎, 0) og minst krumning i punktene (0,±𝑏).
2 Har kurven gitt ved

𝑥 (𝑡) = 4𝑡3, 𝑦(𝑡) = 3𝑡 − sin(3𝑡)
for 𝑡 ∈ R en veldefinert tangent i origo?

Finn i så fall stigningstallet til tangenten.

3 La C være skjæringskurven i R3 mellom sylinderen 𝑥2 + 𝑧2 = 1 og planet 𝑧 = 2 − 𝑦.

Vis at
r(𝑡) = (

cos(𝑡), 2 − sin(𝑡), sin(𝑡)) , 0 ≤ 𝑡 ≤ 2𝜋,

er en gyldig parametrisering av C. Bruk denne til å finne et uttrykk for krumningen 𝜅 til C
som funksjon av parameteren 𝑡.

4 La C være kurven i planet gitt ved

r(𝑡) =
(∫ 𝑡

0
cos(𝑢2) 𝑑𝑢,

∫ 𝑡

0
sin(𝑢2) 𝑑𝑢

)
for 𝑡 ∈ R.
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Kurven C er kjent som Eulers spiral. En av egenskapene til Eulers spiral er et krumningen i
et punkt på kurven er proporsjonal med buelengden fra origo til punktet.

Vis at dette stemmer ved å regne ut 𝑠(𝑡) og 𝜅(𝑡) for alle 𝑡 ≥ 0, der 𝑠(𝑡) er buelengden fra origo
og 𝜅(𝑡) er krumningen i punktet r(𝑡).


