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von en undermengde .
En fmhs_jm f :D→ IR ar n lnaihengige/ variables
oppgñ for c. D et wniht tall f(I' / c- IR
D balks

definisjmsm-ngdentilf.verdimengd-tilf.euVf = { flit / I' e D } .

Hris fer defined ved en formel low vi Df rare den stomgte
mengden der f gin messing (den na# definisjommengden)



- his armet ihbe er oppgilt anton vi at definigonsmengden
er Df .

Ties : flap = ¥28,7
- gw meaning hris 16 -5-y

'
> 0 Her

✗45 < 16

Df = { G. g) c- IR
"

/ Kay
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< 16}

- random er ikke med

Vf = [§ ,
is) fonts 16 -F-

y
"
s 16

= ¥= :



For n = 2 a graft til f :D→ R en mengden
£1122

{ say , f-Ky)) / Ky) c- D }
- altsn Flaten gilt red z = flay)
⇐ "

jhÉÉ
" """"

z= C

nivakwnren Df

For et gilt tall c w human f-G.g) = c. i ✗ y
- planet

nivakurvon til f i hsfyde c.



Ely : C-kid = €yT
firm nivahuwuxmedhoy.de c :

f-G. g) = c < = >
1-
16 -✗2-y2

= <
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<⇒ ✗45=16 - I
Niiaknnrn er sinkden med radius r = ÑÉ og
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Nivñknnrnetilsvarw hsfydekunrne Iet hast his vi

tanker poi flay) som hoyden over punktet G. y ) .

for n =3 how

vitilsvoumdenivoif-terfk.gr/=c.Grmswoghmt-imuitt3.2)
G-It simmering i alle dimensjmer n

,
men for entremets skyld

fstkusenw ri pin n= 2)
Vi sier at Le IR er gnnsevendien-ti-f.rs) i pwnhtet (a.b)

og shiner

1in flay) = L
G.g)→ la ,b)

hvis :



(1) For hren 8 > 0 Finns det minst EH punkt (a. g) c- Of
med 0<1 G. g) - Gb ) / s 8

11

14 - a.y -b) I
"

EEE

(2) for hirer E > 0 fines det s > 0 slits at

hvis lay) c- Of og 0<14 ,y) - la, b) / < S

hav ri / f-G.g) - L / < {
Of
→ "¥4m

,,



Gnnswudien er entry dig bestcmt hvis den ehsisterev
.

Regneny# : Avis lim flag) =L
4.g) → (a.b)

Iim

Gg) → (a.b)
94,7) = M

how vi Iim
G.g)→↳b)

fkmlt-gk.is) = LIM

lim

G.g) → ↳b)
""D) • 9k , y) =L . M

Iim fkn) L

↳g)→ (a.b)⇒
=

A gilt at M $0

DI Funbsjonen f w kontinuerhy i punktet In , b) c. Of
his him flay)= ffa

,
b)

G.g) → G.b)



Maf : Oftenyltiy I bmbe polowhomdimator for 8 finna
gnnseverdier .

Avis lim
lim this)

✓ → ☐
+
flatrasp

,
bar sin 8)

G.g) → Cu ,b)

✗ = a + vws8 eksistenr og er navhengig avOy= bin sin 0 for a delta Iim flay)
Kip→ laid

- huis gnnsen for ✓ → 0 ovhengerav
• erksisterwgnnseverdien

1in

kid -16,b)
""Y) ihke



Ely : flay)
= É£?# - ngnenylem gin at f

w kmtinnerlig i alle punhter
unntalt 10,0) .

Eksistnm Iim
↳g) → go,

flay) ?

Match: flx
,g) = I + ✗T¥,

f-GwsQrs:-O) = It r÷n?- = 1 + sing
him

✓ → ☐
+
fluoro

,
✓ sin = Iim ( + siri = I + sin'D

r→o+

- avhenger v0 ⇒ gnnsen for G.y)
→ (0,0) eksistereikke.



metodeI.at holder I see at vi four forskjellig verdi

noir ri mermen oss (0/0) fm to forskjellige retninger.
Har han ri sjekkn longs hoordinatnsksone:

I
y=o

: Iim f(✗
,
0) Iim

1-1×2,0 = 7
✗→ 0

✗ → 0

It

✗ =0 : tim f(0
, y) = Iim I +I

0+y2
= 2

y→0 y → 0 *g
-

gmsen eksisteror ihke .

Maik: Anne matoden turn him bmkes til I rise at

graven
ikke eksistenw -

om v; few somme verdi

bus vi ikkekmkluder noe .



Partidldwiverte (13-3)

De Éute au Flay) i punktet Ca
, b) med hensyn til

variations ✗ og y er gilt red henholds vis

¥4b) = (ffx.bjya.li?of(a+hhbl--fab)

¥-1m ,b) = (Fla
, y
)) (b) =limffqb-hl-ffa.to#h-ogiHatdissegnnsevevdieneeksisterer

.

[ksempe flay) = ✗ ex}

af
I

= 1- e''↳ + ✗ • 2×9×3 = (1+2×3) e×
}

¥ = ×. ✗4×3 = ✗
3
,
✗3 § easy = air

for a = ✗2



Notasjon : ¥ = §f = f-
✗ (=f ,)

¥ =2yf = fy f- fa)
Tanycntplan
Huis tangent planet til z= flay) i punhtet la

,

b
,

Fla
,
b))

ehsisterer innerholder lingerie gjcnnom la
,
b
,
Fla

,
b))

parallelle med 11,0
, ¥×Ca,b))

,
10,1 , ¥y( a.D)

Normal :(so ,¥(a.b) ✗ 10,1 , (ais)) = (¥
, ¥ ,

- 1)
Ligningm For tangent planet er

sky, 2)

6¥can ,?§(a.b) ,

-1) • (É - la ,b, Fla ,b)) = 0
{
prikhpndukt i 1123



<=] z = Fca ,b) + ¥-14b) - k - a) + la
,
b) • (

y
- b)

Ehs_ : Finn on ligñmy for tangent planet til gmfen til Z= FK , y)
der flx

,g) = ×5+y3 - 3✗y i punhtet (2,2 , 4)
4 = f 12,21If

I
= 3×2 - 3g ¥-12,2) = 3.2+-3.2=6

= 352 - 3 ✗ ¥12,21 = 6

2=4 + 6 (✗-2) + 61g - 2) = Gx + by - 20 .

Hsoyereordenspoutidvieste
Gjcntat partick deiwusjon :



¥ 2¥ = letter = f××)

÷¥=•¥.
¥¥ =

24

⇒

÷¥=¥÷
Eksem-peliff.gl = ✗ET

2¥ = 0+2×3)e×J ¥- = ×}
✗3

2 of
a

= 3×2 e× } + ×? 2×ye×}}÷× =
2×2 . e
't

+ 11+2×3) . ✗4×3
= (3×42×9) e×}

= ( 2×2-1×4 2×4g) e ✗3
= (3×2+2×4) ex}



torem : Huis det fines 8>0 slit at

• 2¥
,
og 0¥, eksisterw for alle G.y) med /G.yl -G.b)1<8

• og beggar hontinnerlige i la ,b) ,

SE G.b) = Ca
, b) .

Ely : fix ,y) = {%!yÑ , G.y) =/ 0,01

0
.

G.g) = 10,0 )

Vi how 2¥
,
can = i can = -1

- her er de andnordens patidldevivuteikhe kontinuefhge i 10,01.



kvadrntiskeflate-GO.SI
En kvadmtiskfate en en

Hate gilt red en andrgradsligning i

3 variables :

A-✗4 By! Cz
'

- Oxy + Exztfyz + Gx + Hy + Iz + J = 0

(A
,
. . -

,
J c- IR)

[ks-- i z = ✗2+4,2
z = c : < = It 4yd - ellipse
✗ = c : z = c

'

-145 - pambd
y=c

: z = ✗2+4<2 - paunbel
"

Elliptish paraboloid
"



Mnligheter :
- sylinder

• elliptisk f.eks
. 5+222=7

• parnbolsk z= y
"

• hyperbolsk ✗2-22=1

- paraboloid
✗2+42=2

• elliptisk
• hypesbolsk ✗2- y

' =z

- ellipsoid ×
' -125+322=3

- hjegle ✗2+2,2=22
- hyperboloids

• sammenhengende ✗2+2,2=2++1
• usommenhengende ✗2+2,2=22-1


