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Oppgaver til plenumsregning

1 La  være kurven gitt ved 𝑥2 + 𝑧2 = 1, 𝑦 = 0 og la  være orientert mot klokken sett fra positiv
𝑦-akse. Regn ut:

∮
(4𝑧 + 𝑒cos(𝑥)) 𝑑𝑥 + 𝑦4 𝑑𝑦 + (𝑥 + 2𝑦) 𝑑𝑧.

2 Regn ut

∮
𝑦2 𝑑𝑥 + 𝑥𝑦 𝑑𝑦 + 𝑥𝑧 𝑑𝑧

der  er skjæringskurven mellom sylinderen 𝑥2 + 𝑦2 = 2𝑦 og planet 𝑦 = 𝑧 og  er orientert mot
klokken sett ovenfra.

3 La  være en flate som oppfyller betingelsene til Stokes’ teorem, med rand . La 𝐅 være et konstant
vektorfelt. Vis at

∮
𝐅 ⋅ �̂� 𝑑𝑠 = 0

ved hjelp av Stokes’ teorem.

4 La  være den delen av paraboloiden 𝑧 = 9 − 𝑥2 − 𝑦2 som ligger over 𝑥𝑦-planet med normal �̂�
som har positiv 𝑧-komponent. La  være den positivt orienterte randen til  . Regn ut

∬
𝐅 ⋅ �̂� 𝑑𝑆

der 𝐅(𝑥, 𝑦, 𝑧) = (−𝑦, 𝑥2, 𝑧).

5 Gitt vektorfeltet

𝐅(𝑥, 𝑦, 𝑧) = 𝑥 cos(𝑦2)𝐢 + (𝑧 − 𝑥2𝑦 sin(𝑦2))𝐣 + 𝑦𝐤

a) Finn curl 𝐅.

b) Bestem

∫
𝐅 ⋅ �̂� 𝑑𝑠

der  er kurven med parametrisering

𝐫(𝑡) = sin 𝑡𝐢 + sin 2𝑡𝐣 + 𝑡(𝜋 − 2𝑡)𝐤, 0 ≤ 𝑡 ≤ 𝜋
2
.
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