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@ Nokkelbegreper — Uke 8
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¢ Variabelskifte for dobbeltintegraler

o Dobbeltintegraler i polarkoordinater
o Jacobi-determinanten

e Trippelintegraler



‘(0] OF6 — Riemann-summer for dobbeltintegraler
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For en partisjon P av rektangelet R = [a, b] x [c, d] er AA; = areal(Ryj) = AXx;Ay;.
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‘0] Riemann-summer for polarkoordinater
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For en av partisjon Pav D =

lo1, 02] X [, B] i polarkoordinater er AA; = areal(Dj) = ”%Ar,-Ae,-.

f(x,y)dA=lim ZZf r cos 05, ri sin 0;) AA,,_/ / f(r cos, rsin 6) rdrd@.
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Variabelskifte for dobbeltintegraler

La T(u,v) = (x(u, Vv),y(u,v)) veere en én-entydig koordinattransformasjon fra et omréde S'i
uv-planet til et omrade D i xy-planet.

v Y

u T

Anta at x(u, v) og y(u, v) og deres farste ordens partiellderiverte med hensyn pa u og v er
kontinuerlige pa S. Hvis f(x, y) er integrerbar pd D og

9(u,v) = (fo T)(u,v) = f(x(u,v),y(u,v))
sd er g integrerbar pa S og

a(x,y) ox  Ox
// f(x, y) dxdly = // g, V)J(u, V) dudv  der  J(u,v) = 2% =’§5 2;“
D S

8(u, V) du  ov



@ Trippelintegraler
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L — z=2(x,y)

T

=~ 7 y

(x y)
// f(x,y,z)dV = / / f(x,y,z) dzdydx.
D Dyy J z1(x,y)



