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Læringsoppgaver.
1. La D være området begrenset av x-aksen og halvsirkelen x2 + y2 = 9, y ≥ 0, og la C

være randen til D. Vektorfeltet F(x, y) = x2yi− xy2j er gitt.
a) Avgjør om F er et konservativt vektorfelt.
b) Finn en parametrisering av kurven C.
c) Finn

∮
C F · dr ved å regne ut linjeintegralet direkte.

d) Finn
∮
C F · dr ved å bruke Greens teorem, og se at du får samme svar som i c).

2. Finn volumet av legemet som ligger mellom flatene gitt ved z = x2 + y2 og z =
1
3(4− x

2 − y2).

Maple T.A.-oppgaver.
1. La

D =
{
(x, y) : 0 ≤ x ≤ 1,

√
x ≤ y ≤ 1

}
,

og la C = ∂D være randen til D. Regn ut integralet∮
C
(sin(x2)− y2) dx+ (cos(y2) + 3xy) dy

ved bruk av Greens teorem.
2. a) Skisser områdetR i første kvadrant som er avgrenset av de fire hyperblene x2−y2 =

1, x2 − y2 = 4, xy = 2 og xy = 1.
b) Finn en variabelsubstitusjon u = u(x, y) og v = v(x, y) som gjør R om til et

rektangel i uv-planet.
c) Bestem Jacobi-determinanten ∂(u,v)

∂(x,y) til variabelsubstitusjonen i b)
Tenk på R som en plan skive der massetettheten δ(x, y) i hvert punkt (x, y) er

proporsjonal med punktets avstand fra origo.
d) Bruk variabelsubstitusjonen i b) til å beregne massen avR når δ(x, y) = 2(x2+y2).


