
Matematikk	2
Oversiktsforelesninger	uke	16

Frode	Rønning



Nøkkelbegreper	uke	16

• Andrederiverttesten	i	to	dimensjoner
• Beregning	av	maksimum	og	minimum	for	funksjoner	
definert	på	delmengder	av	planet	og	rommet
– Kompakte	(lukkede	og	begrensede)	mengder
– Ubegrensede	mengder

• Lagranges	multiplikatormetode	for	én	og	to	
bibetingelser



z = f (x, y) kan ha lokale eller absolutte ekstremalverdier i 
- Et kritisk punkt, dvs. der ∇f = 0
- Et singulært punkt, dvs. der ∇f  ikke eksisterer
- Et randpunkt i definisjonsområdet til f

En kontinuerlig funksjon definert på en lukket og begrenset (kompakt) 
mengde har både max og min innenfor mengden.



Andrederiverttesten

A = ∂2 f
∂x2 , B = ∂2 f

∂x∂y
, C = ∂2 f

∂y2

(i) B2 − AC < 0, A > 0 i (a,b) : f  har et lokalt minimum i (a,b)
(ii) B2 − AC < 0, A < 0 i (a,b) : f  har et lokalt maksimum i (a,b)
(iii) B2 − AC > 0 i (a,b) : f  har et salpunkt i (a,b)
(iv) B2 − AC = 0 i (a,b) :  Testen gir ingen konklusjon



(Fra	eksamen	Matematikk	2,	august	2013)
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(Fra	eksamen	Matematikk	2,	august	2012)



x2 + 2y2 −1= 0
x − 4y − z = 0

zmax = 3 for (x, y) = (1
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zmin = −3 for (x, y) = (− 1
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