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1 Et legeme 𝑇 er begrenset av 𝑥𝑦-planet, paraboloiden 𝑧 = 𝑥2+𝑦2 og den elliptiske sylinde-

ren gitt ved 𝑥2/9 + 𝑦2/4 = 1.

a) Regn ut volumet av 𝑇 ved å benytte substitusjonen 𝑥 = 3𝑟 cos 𝜃 og 𝑦 = 2𝑟 sin 𝜃.

Gitt vektorfeltet F(𝑥, 𝑦, 𝑧) = (3𝑥, 2𝑦, 𝑧). La 𝒮 være overlaten av 𝑇.

b) Regn ut

∯
𝒮

F ⋅N d𝑆.

c) La 𝒮∗ være den delen av 𝒮 som ligger på den elliptiske sylinderen. Finn luksen

∬
𝒮∗

F ⋅N d𝑆

gjennom denne laten.

d) Bruk resultatene fra b) og c) til å inne luksen gjennom den øvre delen av overlaten,

den som ligger på paraboloiden.

2 Finn den minste og den største verdien av funksjonen 𝑓(𝑥, 𝑦) = ln(1 − 𝑥𝑦) på kvartsirkel-

buen 𝑥2 + 𝑦2 = 1, 𝑥 ≥ 0, 𝑦 ≥ 0.
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