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1 Et område 𝐷 ⊆ ℝ2 er slik at

∬
𝐷

𝑓(𝑥, 𝑦) d𝐴 = ∫
2

0

∫
√4−𝑥2

√2𝑥−𝑥2
𝑓(𝑥, 𝑦) d𝑦 d𝑥

for alle integrerbare funksjoner 𝑓 ∶ 𝐷 → ℝ.

a) Skissér området 𝐷.

b) Beregn dobbeltintegralet når

𝑓(𝑥, 𝑦) = √4 − 𝑥2 − 𝑦2.

(Hint: Bruk polarkoordinater og husk at sin3 𝜃 = (1 − cos2 𝜃) sin 𝜃.)

2 La 𝑅 være trapeset i 𝑥𝑦-planet med hjørner i (1, 1), (2, 2), (4, 0) og (2, 0). Regn ut dobbelt-

integralet

∬
𝑅

sin (
𝑥 − 𝑦

𝑥 + 𝑦
) d𝐴

ved å benytte substitusjonen 𝑢 = 𝑥 − 𝑦 og 𝑣 = 𝑥 + 𝑦.

3 La𝐷 være området iℝ2 som består av punkter (𝑥, 𝑦) som oppfyller ulikhetene 𝑥2+𝑦2 ≤ 1

og 𝑦 ≥ 0. La 𝒞 være randen til 𝐷 orientert mot urviseren.

Regn ut linjeintegralet

∮
𝒞

(𝑥𝑦 + ln(𝑥2 + 1)) d𝑥 + (4𝑥 + 𝑒𝑦
2

+ 3arctan 𝑦) d𝑦.
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