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Avslutningsprøve

1 Bjarte er tre ganger så gammel som Tore. Tore er 11 år yngre enn Steinar, og Steinar
er halvparten så gammel som Bjarte. Hvor gamle er Steinar, Bjarte og Tore?

2 Skissér området i planet som består av alle punkter (x, y) som tilfredsstiller ulikhe-
tene

x2 + y2 ≤ 4 (1)
y ≤ −x2. (2)

Beskriv dette området med ord.

3 a) Forklar med utgangspunkt i enhetssirkelen hvorfor sin(x) er en odde funksjon
og hvorfor cos(x) er en like funksjon.

b) Bruk det at sin(x) er odde og cos(x) er like til å vise at tan(x) er odde.

4 a) Utfør polynomdivisjon på p(x)
x− 2, der p(x) = x3 + 4x2 − 3x− 18.

b) Finn alle røttene til p(x).

5 Forenkle uttrykket 3log9 4. (Hint: uttrykk 3 som en potens av 9.)

6 a) Finn alle løsninger av ligningen (x + 1) cos
(

x
2

)
= 0.

b) Oppgi løsningen(e) som ligger i intervallet (−10,−1).

7 Bevis ved induksjon at summasjonsformelen

12 + 22 + 32 + 42 + · · ·+ n2 = n(n + 1)(2n + 1)
6

er gyldig for alle naturlige tall n ∈ N.

Bonusoppgave Om du har noen konstruktive tilbakemeldinger (ris såvel som ros) som kan
forbedre neste års utgave av oppfriskningskurset kan du gjerne skrive de ned på slutten av
prøven. Du kan også sende en epost om dette til Petter. Takk!
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