
14/2-2019

Def .
air parallelogram

OABCD er et parallelogram
dersom FB HETT og
FB 11 TEE

.

A B

Teoreem 4. 6.6

Ethvert parallelogram er konoekst
.

Teorenn 4. 6.7

a

÷÷:÷÷÷:÷÷÷
oil DBCED wore

Konveks
.

Teorem 4. 6.8

oiksi.mn :¥¥ ;
BIT har et fellers punht

.

I

Bevis at DABCD konoeks ⇒ AT
og

BIT

how et fellers punht .



Anta at DABCD er konveks
.

Visual
vise at ATNBTD = { P } .

Merle at C bigger i det indie aoc DAB
( udoeofieks firkant )

,
see AT krysser BIT

is et punht E I tuerrliggerteoremet ) .

Pao Sanne vis wi , TBD
'

krysse AT i et
punht E

'
. Men € '

og EB krysser
i maws . et puerility Insiders postulated )

,

sat E -

- E ' og E EAT n BIT
.

D

Hint til motsatt retiring :

E er i Iet indre at alle uinklene E

firkanten . sickle Opp mot def . aokcnoeks

fir Kant .

Kosovar 4. 6.9

Person D ABCD er en firhant og
DACBD ogsci er en firkant , se er

inkle D ABCD Konoe Ks
.

Person DABCD

er en ihke - honours firkant ,
Sao er

DACBD en fir Kant .



4.7 Utsagn som er ekuioalente til
Iet Euklidske parallellpostulaket

Postudaket ( Epp )
For en hoer line e og for ethoentpunht
P som iuke tigger pal ,

Sai fines Iet

eksalet en linie m shin at Pem og
m Ill

.

Visual vise at utsagn er Logistic
ekoiualente i mayoral geometrid , og ihke

at utsagnene i sey selo er Sanne
.

Motsatt retiring air ANT ( MAIVT )
Desson to paralleled linger skjceoes air

en transversal
,
Sao er begge par aw AN

→kongruente . t

Merk at dette ihke er
I

et teorenn i mayoral geometric
, f-

men Iet fcdgende er : et

Teo em 4.7
.

I

MAIVT er ekvioalent ETI EPP
.

Bevis
o Forst anta MAI VT

.

Vishal vise
at utsceg.net i EPP holder

.



ha l were en line og P eksternt
punnet til l

.

Vi steal vise at det

fines elisabet en line m S.a
. Pem

og mill .

Vi b ruber dobbed normal leonstruksion I s . 84 )

fit : ko

;⇐enweerFnsoEsFf"niemµ#til l og m
.

Vi moi vise at
go x

m er unit
.

Anta at ml try
er en linie S.a

.

Pem '

og
-

l
m 'll l

.

men da sier MAI VT at AN til m
'

og
e er kongruenke

,
m 't t

, og deemed mao
m

'
- m fgradskioepostulatet )

.

del 3
.

Motsalt nothing : Anta EPP
.

ha l
og l '

were to parallelle tinier med transversal
t ( hypotese ) .

Steal wise at parene
aw AN er kongruente .

÷7÷÷÷÷m÷÷÷÷÷÷
.

B ' S.a
.

A IV for met aw

-

d
og l " er kongruente .

( l " eksisterer fra gradskivepost )



Da has we free At VT at llll
"

.

Unikhet force Epp gir da at e' =L "
.

O

Epp er iuke det summer utsag.net son

Eulalia bruwoe
.

Euklids fante postulate
Dersom l og l '

er to linger son

krysses ow en transversal t shik
at summer ao uinkelmcilene air de

to indore uinklene pie en side ceo

t er mind re enn 1800
,
sac oil log l '

krysse pci den sicken aw t
.

salsa

Men de er ekuiualente ( Teooem 4. 7.2 ) .

Bevis o Anta EPP
.

ha l og
I

'

owe to

Linger som beskreoet i Euklidsfemte .

B l c

i .

-

-

←
ha Bog B

'

were

der how t Krysset

¥÷ "

h W - loose
'

.



Det eksistever en l "
see .

B' El
"

og
ihhe - AN

Soa
. begge par air hair uinkdmal

med sum 1800
.

A

( Grads kivepostulafet ) ,

til lose
"

Merk at l "

¥ e
'

. ( Unihhetigradskioe . post ) ,
og at e

" Il l CANT ) .

Sao l
'

It l

( EPP )
.

Der for eksi steerer Iet et punht
C pal l og l ' ( negation ao def . air

parakeet ) .

BBB
'
C er en trek ant

,
sci summer

our uinkelmcilene til to indie winkler
i SBB

' L er mind re enn 1800 ( hemma 45.3 )
.

Permed ME C were poi den silencer
t
hoorn uinklene hair Winkelman med

de indore
Shem mind re enn 180 ?

Motsalt retiring er ou 4. 7. I
o

Andre ekuiualenbe utsacgn til Epp
( teoem 4. 7.3 ) i

To I Proclus 's aksiom ) Person log l ' er

paralleled tinier og t # l er en Linie
S.a .

t krysser l
,

da Krysser t



ogsao I
'

.

2
. Person l og l

'
er parallelle tinier og

ter en transversal til log l ' S.a
.

ttl
, da er t I l

'

.

3.
•

Huis m
, n

,
k

,
ler tinier S.a

. kill
,

m Lk
, n I l

,
da er m -

- n eller
m Il n

.

4 .
Der som l Ilm og m 11h

,
da er

enter e -

- n eller llln I Transitivity

Related til SLT free i gcir :

Vinkelsumpostulatet ( Vsp )
Person SABC er en trek ant

,
er

Of SABC ) = 1800
.

( Meru at date er et utsagn ,
ink et

tavern i noytral geometry .)

Teorem 4.7
. Y

EPP er ekuioalent til VSP
.

Vishal vise en retiring .
For cigjore

det see teenager vi



hem ma 4. 7.5

ha POT wore et segment og Q '

et punht S.a
. C PQQ ' mailer 90 ?

For enhver E so sci eksisteoer Iet
et punhttpa QQT

'

slice at Mkp
,TQ)g

,sskisse ETI bevis :

p
'

° →

I
÷

hes detalieneopa egen hand

Bevis ao at VSP ⇒ EPP i team 4.74
( Kontrapositiot bevis

,
7 Epp ⇒ 7 VSP )

Shad vise at dersom I en linie I
og et eksterntpunktps.ae

.
deter flare

parable tinier til l gjennom P
,

see
eksisreoer dit en toekant med
uinkelsum utile 1800

.

Anta at e er en linie og Pet eksternt
pwnht till

.



kmoanstrpewe.Y%aF.IE
.

ha m wore en tinge
-

.
.

.

.
.

see MITTE
,

da er

m Ill ( dobbed normal
l

honstruksion )
.

Det er Eh annen linie m
'

S.a
. Pem I

og m 'll l Carr hypotesen ) . Velg S pao
m
' pie Sam one side Ceo m som Q 0cg
R pal m poi Somme side aw IoT
som S

.
Vel g T pac l S.a

.
Ter

pie Sammie side ao TOP som s

og MKQTP ) s Mfc SPR ) ( huffs )
sural wise at o ( SPQT ) a 180

.

O ( SQTP ) -
- MKPQT ) tuk Q TP )
+ MILTPQ ) Is MKSPR )
" ps)fTer

indre au

< QPS )
.

Har at Uk SPR ) tuk Qps )
= UCCRPQ ) ( s i Iet indie ceo

( RPQ , SE wi



Uan brake grads Hive

postulated )
,

Der med ,

Of SQTP ) L M ( L PQT ) t M ( CRPQ )
= 1800

( begge er relte winkler )
.

D


