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Gilt Ere Enke - kollineceoe punht ,

eksisterer det en Siskel som inneholder

alle tre ? luke ncedoendiguis .

Men det Stemmer i Euklidsk geometry
EPP er ekoioalent med at det
alltid eksisteoer en sirkel som

inneholder alle de Erie panthera .

Mao
,
me the hjorner i en trek ant

alttid ligge pao en siskel ?

Def .

8.2
.

I

En sirkel som inneholder alle de tre

niornene i en trekant
,

Halles en

omsirkel til toekanten
. sent rum i en

shik sirkel Walles 0ms enter
.

a
.



Teorem 8. 2.2 ( Omsirkelteoremet )
En trek ant hat en omsirkd

htiisssiaeneaheirinfsennarraenaeene

mates i et feltes punkto in in

person omsirkelen eksisterer
, er den

og omsenteret uniht
.

Vishal brake team 4. 3.7

T.e.mnaienaoeo.iq#ae:isgs-yjq
AP = PB

. #
•

B

Bevis au Koren 8. 2.2
.

ha SABC uceae en trek ant
, og

La l
,
m og n were haloeringsnormalene

TEL APT
, AT Og BT

.

f.IE#tn.FEeees.etatanhtmoospAvteorem4. 3.7 er

A -0=130 = CO
.

ha r = AO g da oil

( ( O , r ) were en omsirkel til SABC
.



Nao Anta at SABC nor en omsirkel

8=40 ,
r ) , og la l

,
m og n u cere

haloeringsnorrmalene til silene som

beskrevet oven for
.

Siders A- 0=130
, impliserer Iet at O

tigger pal l ( Teorem 4. 3.7 ) .

Det

Somme cgjelder for m og n
.

SE OE l
,

O E m og OE n
.

Onikhet : Desson SABC hat en omsirkel
,

sci ME 0 owe det ene pusrkket
S.a . lnmnn = do } .

Deo for er

omsenteoet uniht
. Radiusen moi owe

OA
,
Soa omsirkelen er ogsoa unite

.

LT

Teooem 8. 2.3
EPP er ekoi valent med at alle
Erekanter har en omsirkel

.

Bevis i de to folgende teoremene
.



Teo vein 8. 2.4

Desson EPP holder
,
SE hat ennver

trekant en omsirkel
.

Bevis o
Anta EPP og at SABC

er en trlkant
.

ha m
-

-
CART

og
e

C hak werehalveringsnormalentil ART
.* ha n -

-
FI

, og la

t

n

B forgotten tfafoergzgs
-

Vil vise at l og u mad krgsse .

Deers Final Ilk
, oil man eller mlln

.

( teorem 47.3 ) .

Siders to tinier i en

Enchant huerhen er like eller parable ,

Uan Ui Konkludeoe at l # le
.

Derived elesisteoer det et punut
O E en le

.

ha r = OA
. Merle

OA = OB = OC ( Teorem 4. 3.7 ) ,
Sao

A. B og C E ( ( o ,
r )

.

D



Korol Ker 8. 2.5

I Euklidsh geometric oil de tre

naloeringsnormalenealltidkrys.se I
omsenteret til trekanten

.

Teoreon 8. 2.6
Person EPP indie holder

,
SE eksisteoer

Iet en trek ant som ihhe har en

omsirkel
.

Bevis
.

Anta EPP illke er sarin
.

Da holder HPP ( Teorem 4.9 . I )
,

se

wi lean brake teoremene free
hyper bolshie geometric .

ha DABCD vase en saccheri - firhant

m
med grunnseg . APT

og
D-i.E-ctoppseg.CI . ha M
IT were midtpunutetpa

FIEF
.

Npgamiatrunwret

A M B MN L AD ( Teorem 6. 1.9 )
.

Velg E E MI s - Ce
.

ME = AD = BC
.

Visual vise at SCDE ihhe naren

omsirkel wed Ee Oise at haloerinoss -



normal ene til DF
og ET er paralleled .

Da vet wi ao Team 8. 2.2 at det
iche desi steerer en omsirkel til SCDE

.

Merk at 0AM ED og DM BCE ogsoa
er saccheri - fir Kanter ( ft er normal

←
Teorem 4.8.10

til ABT ) .

ha l were tinier gjennom
midtpunktene pie AT og DF

, og
m linen gjennom midtpunhtene pao
MBT og ET

.

Av Teorem 4.8.10
,

l LITT og m LITT
,
sci ell m

( Al VT ) . Ogsao ,
l LIF og m LEET

air Teoreon 4.8.10
.

SE l
og m

er haloeringsnormaleaetilhhv.DE
og CI

.

O

Merk : man lean sdofelgelig honstrueoe
trekanter som hat enomsirkelogsai hyperbola geometric .

start med en sirkel og odg
tre celine peanut pie sirkelen

.



Kan man fine irnsirkler i naytral
geometric 3 ALESI

,
Sickler som er tangent

til de tre Silene i en Eckart
.

I
Omcsirkel

' nnsirhel

Definition 8. 2.7 ( lnnsirkel )
ha SABC were en trekant

.
En

Siskel CCO ,
r ) er en innsirkel til

SABC dersom hvert segment ABT
,

Fc og BT er tangent til CCO ,
r )

.

sent rum 0 halles da inns enter
.

Teorem 8. 2.8

En hoer treleant hat en unite
innsirkel

. Halueringsstralene til de

indre vinklene i en trek ant mates

i et feelers punht , ocs det punhbet
er innsenteoet til toekanfen

.

Beoiso ha SABC were en trek ant
.



Av tverrliggerteoremet vet ut at oinked halo -

eringsstralen ( VHS ) til < CAB krysser
c

BT i et punkt D
.

Ved tverrliggerteoremet
' ¥iEaE sidearms

,
i et punht E

.

A B Merk at E er i Iet

indre at L ACB
.

Vi steal vise

at E er ioursenteoet til SABC
.

ha F
,
G og tf wore punkkene

der norrnalene fra E ned

: initio . #

Baile LE AB og CEBA

miler c 900 sicken de

er naloeafe winkler i en trek ant
.

Sci A - F - B ( heon ma 4. 8.6 )
GE BI og M E AI

.
Huis ihke

,

oil M * A * c som betyr at CCAE

er en ytre winkel for SHAE
,

Argument
soon

men delete motsier YVT
.

hicgnende for G E BT
.

i namma
" '

8-6 '



Vvs gir rice at SAEN E SA Ef og
DBEF I DBEG

,
SI EH = EF = EG

.

ha r = EH
.

Da tigger F
,
G

,
H poi

( ( E ,
r ) .

Video sat er radiusene

Ett
,
EF og ECT normal er til Silene

i trekanten
,

Sao AT
,
FB

,
BT er

tangenter til V -

- CCE ,
r ) .

Siders E er line Iangt fra FE

og 437
, og ligger i det indre

air < ACB
,

sci oil E wore pI
VHS til < ACB ( Teorem 4. 3. 6)

.

Unikhet er en ooingsoppgaeoe .

O


