
Sinkler 13/3
-

8. l Sickler og linger i nceytral geometry

Definition 8. 1.1 ( Sir Kel )
Gilt et punkt O og re Rt

,

er sirkden
med sent rum O og radius r defiant
til i owe mengden ceo alle punkt
p S.a

. aostanden fra 0 til Perry
( ( O ,

r ) = { Plop -

- r } .

Bie de OT og OP betegnes som

radium til Cair ) -

Definisjon 8. 1.2

En Horde er segmented /POT der P
, Q E CCO ,

r )
.

.

Q
P og Q et antipodal desson

P&O * Q .

Nair P og Q et

antipodals Walles IQ for diameters
til sirkelen

.



Def .

8. 1.3

Punht A S.a
.
OA L r er ianisrrkden

,

mens punht A sea
.

OA > r er pao
utsiclen air sirkelen

.

Teo seem 8. 1.4

Desson D= CCO
,
r ) er en sirkel

og e en linie ,
er an tall peanut i

send 0,1 eller 2
.

Bevis
o ha V -

- CCO
,
r ) Vane en Siskel

og l en linie . Anta at deteksisteoer
3 peanut A. B. C E Hh l ( RAA )

.

Sides A ,B ,
C er distinhfe

,
kollineceve

punht , uan de plasseres i rekhefolgeg
anta A- * B * C

.

A
,
B. C E H

,
Sao

OA = OB = OC = r

• O Initiation:b :*
- * . .

the ganger :

- e MK ABO ) = MK BAO )
A B C

= µ ( LBCO ) = Mfc CBO )
.



Sider u ( L BAO ) tu ( L ABO ) L 1800

( henna 4. 5.3 ) ,
vet ui at

MK ABO ) C 900
, og poi ligaen de vis

er u ( L CBO ) < 900
.

Men det er uonulig at bride
< ABO

og LCBO mailer a 90 °

ettersom de er supplement aruinkler
.

Sao Ui Kan konkludeae med at det
er umulig at toe distinhke pun ht
tigger I sent

.

D

Def .
8. 1.5 - 6 ( Kkessifisering aol for 8)

En Linie er en tangent til sirkelense
der som Hn e -

- { PG ,
der P er et

punht
. l er tangent til V ved P

.

Et segment FB er tangent tilRollersonthats = { P } , der At P
,

B. ⇒ P
.



En linie l er en sekant til ye
dersom The = { P , Q } ,

P # Q
.

Teorem 8. 1.7

ha t were en linie ,
F- Clo ,

r )
en sirkel og

P E th R
.

hi nien t
er en tangent til toed P huiss
top >

It
.

B.uefeisoaghieEcoTrgeenmIT@rsirkels.a
.
t og se krysser

i punhtet P
.

Antu at t er en tangent til se
oed P

. ( Hypotheses ) visual vise at
It

IIE :÷÷÷÷÷
. .

→
a

Anta at P 't Q ( RAA )
.

• vdg RE t S.a
.

P * Q * R og POT ⇐ QI
.

Av sus , er SOPQ I SORQ
,
Sao

op = OR
.

Det betyr at R e se



( def .
au sirkel ) .

Detle motsierdetfaktum
at bare P bigger poi bede l og se

.

SE hypotheses P # Q moi for leashes ,

'

og derived er F- Q og ITI t
.

Anta nao at # t t
.

Ui moi vise at
the bestir our ett peanut .

( Det

punhtetPettersomhypotesensierPesent.j.o@yF.o.t Fine Linnet Ismet
.

•
Da er OP = OQ ( def .

Ceo

Siskel ) . SOPQ er en

like beint Erekant
.

Au likebeint - trelrant - teoremet

er COPQECOCQP
,

see
µ ( LOQP ) -

- 900
,

men delete motsier henna 4.5
- 3

( summer air to winkler i en trek ant
er L 1800

. ) ,
SE Q € tent

,

og deemed er P det enestepunhbet
pao Vogt .

Det folger at t

er en tangent til t ved P
.

D



Teorem 8. 1.8
Desson se er en sirkel og

t en

tangent til se
,
SE er alle punht

utenom PE sent pie utsiden air re
.

as :÷Ee¥:÷o
.

Teorem 8. 1.9 ( Sekantlinjeteoremet )
Desson ✓ = ( ( O ,

r ) er en sirkel og
c. en sekant som krysser H E to

alike punht P og Q
,

sci tigger O
pao halveringsnormalen til Horden

Eois
: cooing .

Teooeem 8.1.10

Ethvertpunht i Iet indie
air POT oil vase pie iansiden Ceo H

,

og ethoert punht I e) POT oil uceoe



poi utsiden at se
.

Definision 8.1.14 ( Tangent Sickler )
Huis se

,

= ( ( O , ,
r
, ) og Sez = ( ( Oz , re )

er to sirkler slice at

R
,
n Rz = { P }

,
sci er de tangent .

④ p

Teorem 8. 1.5 ( Tangent sirkelteoremet )
O

,
t Oz , Og Q , Oz og P et

hotline are .

H
, og Rz hat en feltes

tangent .

Bevis : cooing .

En linie ihhe han gao free utsiden
ao ( ( o , r ) til innsiclen uteri I

Krysse sirkelen CCO ,
r ) .

Teorem 8.1.11 ( Sirk ulcer leontinuitet )
Dersom F- CCO

,
r ) er en Siskel og

l er en linie s.a
.
F et punht



Ael pie utsiclen ao se og et punht
BEL pie innsiclen Ao se

,
Sao er

l en sekant til se
,

VE trenger Korean 4. 3.8
,

som si er

at custard er lcontinuerlig .

Bevis
. ha D= ( ( O ,

r ) wore en

Siskel og l en linie sea
.

et punht
A El er pie utsiden ceo R

og et
annet punht BE e er pie inns iden
ao se

.
l er iuhe en tangent til

8 ( teorem 8. 1.8 ) .

SE oitnenger bare

a- vise at me * 0
. ( Teorem 8. 1.4

si er da at the bestir ao to peanut . )
Vi oil vise at F et punt mellon
A og B s.a

. Iet tigger pal H
.

hxaefo.ie?:Eoeer.:.snoerwdetetunihtpunhtDx

E BI s - Q
.

BD
,

= X

( hinialpostulabet ) .

Definer f :[ o
, DJ → [ o ,

D )



med fcx ) = 0D× .

Merk at

5- ( o ) = OB e r og f (d) = OA s r
.

E' Hersom custard er leontinuerlig
( Teorem 4.3

- 8) ,
sci er f err

hontinuerlig funhsjon .

skiceringssetningen ( fra kalkulus )
impliserer at det eksisterer en c
S.a

. f (c) = r
. Punhbet Dc

er da Iet punwret ui teter etter ;
ODC = r

, sie force def ao si rhet
oil Dc E R

.

SE Dc E Vhl
.

D

Korol Ker 8.1.12
Person r er en sirkd og l en

Linie S.a
.

AE l er poi innsiden aw

H
,

da er l en sekant til 8
.

se


