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Alle punkter vurderes likt.

Oppgave 1
(NGYTRAL GEOMETRI)

a) Skriv opp ytre-vinkel-teoremet for trekanter. (Bevis kreves ikke.)
b) Bevis alternativ-indre-vinkel-teoremet.

c) Skriv opp (EEER-side-vinkel;aksiomet (SAS) for kongruens mellom to trekanter.
tule
d) Bevis vinkel-vinkel-side-teoremet (AAS) for kongruens mellom to trekanter. Hvilke ak-
siomer /teoremer benyttes i beviset?
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Oppgave 2
(N@GYTRAL GEOMETRI)

a) Hva forstdr man ved en Saccheri-firkant, (Saccheri quadrilateral) og hva forstir man ved
en Lambert-firkant (Lambert quadrilateral)?

b) Hva gnsket Saccheri og Lambert & bevise ved & studere disse firkanter? Hva klarte de &

bevise? (Her kreves et kort svar uten bevis og uten utdyping av konsekvensene dersom
de hadde lyktes i sine bestrebelser.)

c) Bevis at dersom toppvinklene i en Saccheri-firkant er
/BCD = ZADC og begge er < 90°, sa fglger det at
D C EH2>FGi Lambert-firkanten OEFGH. (Det kreves
ikke bevis for utsagnet om Saccheri-firkanter ovenfor.)
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d) La OABCD vere en Saccheri-firkant. La M betegne midt;.g}unktet pa AB og N midt-

punktet pa CD. Bevis at MN er felles-normal for AB og CD . Bevis at DABCD er et
parallellogram. Bevis deretter at MN < DA og MN < BC.
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Oppgave 3
(EUKLIDSK GEOMETRI)

a) Skriv opp det motsatte av alternativ-indre-vinkel-teoremet. Gi en kort begrunnelse for
at dette teoremet gjelder i euklidsk geometri. Bevis at Saccheri-firkanter og Lambert-
firkanter er rektangler.



Side 3 av 3

b) Bevis at dersom I,m,t og s er linjer og I||m, t.Lllog slm, si mé enten ¢ = s eller ¢||s.
c) Bevis at midtnormalene til to sider i en trekant ikke kan vzere parallelle.

d) Bevis at midtnormalene til de tre sidene i en trekant skjeerer hverandre i et og samme
punkt. Forklar hvorfor dette faktum medfgrer at enhver trekant har en omskrevet sirkel.

Oppgave 4
(HYPERBOLSK GEOMETRI)

a) La I||m. Bevis at det da finnes hgyst to punkt pa [ som har samme avstand til m. (Her
er det lovlig & benytte, blant annet, at det ikke finnes rektangler i hyperbolsk geometri,
uten at det kreves bevis for denne pastand.)

b) Gi et eksempel pa en trekant som ikke har en omskrevet sirkel.



