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Øving 8

6.1.6 Vis at for alle positive heltall n så er τ(n) ≤ 2
√
n.

Hint: Hvis d | n, så er d eller n/d mindre enn
√
n.

6.1.12 (a) Finn alle former for positive heltall n slik at τ(n) = 10. Hva er det minste
positive heltallet som tilfredstiller dette?

(b) Vis at det ikke finnes et positivt heltall n slik at σ(n) = 10.
Hint: Legg merke til at σ(n) > n for n > 1.

6.2.5 La S(n) være antall kvadrat-frie divisorer til n. For eksempel så er

S(360) = S(23 · 32 · 5) = 8

fordi 360 har de kvadratfrie divisorene 1, 2, 3, 5, 2 · 3, 2 · 5, 3 · 5 og 2 · 3 · 5. Vis at

S(n) =
∑
d|n

|µ(d)| = 2ω(n),

der ω(n) er antall primtallsfaktorer til n.
Hint: Du kan bruke uten å vise det at S er multiplikkativ.

7.2.4 Vis påstandene under:

(a) Hvis n er et positivt oddetall, så er ϕ(2n) = ϕ(n).

(b) Hvis n er et positivt partall, så er ϕ(2n) = 2ϕ(n).

(c) ϕ(3n) = 3ϕ(n) hvis og bare hvis 3 | n.

(d) ϕ(3n) = 2ϕ(n) hvis og bare hvis 3 ̸ | n.

(e) ϕ(n) = n/2 hvis og bare hvis n = 2k for en k ≥ 1.
Hint: Skriv n = 2kN , hvor N er et oddetall, og bruk betingelsen ϕ(n) = n/2 til
å vise at N = 1.

Eksamen H2020 - Oppg. 7 For n ≥ 1 er τ(n) definert som antall positive divisorer til n.
Finn det minste tallet n slik at τ(n) = 2020 (Det holder å skrive ned primtallsfakto-
riseringen av n).
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