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LINEÆRT UAVHENGIGE EGENVEKTORER

FORELESNING EIT



PROPOSISJON

La f V V være en lineær operator på et endelig
dimensjonalt vektorrom V La 1 1m EF være

distinkte altså itj 1 Ij egenverdier for f og la

i im EV være hhv tilhørende egenvektorer altså
f ii Jiri V i 1 m

Da er vi vi lineært uavhengig i V

BEVIS

Anta at T Em er lineært avhengig Da finnes
en minste k slik at vi Espan i I Merk at
T I_ er lineært uavhengig



Vi har altså

G Fn a J t take in_ for skalarer a EF

Hvis vi bruker f på t så får vi

Injeflin flat t an_ in_
a f y t tak f in
a 1,5 t Ak i Ak I Vk i

Hvis vi multipliserer med An så får vi

Any ta 1nF t tak iAre I i

Ved å sammenligne de to uttrykkene for turn får vi

a In T t take In in_ ta tiI t an i In i Tk



Ved å sammenligne de to uttrykkene for turn får vi

a In T t take In in_ ta tiI t an i In i In

E a In 1 i t any In In in_

Siden 1 In er distinkte og vi Tre er

lineært uavhengige impliserer at a an o

Da blir

VI ta J t tak I_ å

så vi er ingen egenvektor

Altså må vi I være lineært uavhengig I


