Oppgave 2. La M veere ei diagonaliserbar matrise over R med 0 og 1 som sine
eneste egenverdier.

Finn et pent uttrykk for M* for hver k > 1.
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Oppgave 3. La f vaere en lineser operator pa et endeligdimensjonalt vektorrom V.
Vis at de fglgende utsagnene er ekvivalente.

i) A er en egenverdi for f;
n f — A-idy pa V er ikke injektiv;

)
) e operatore

(iii) den linezere operatoren f — X -idy pa V er ikke surjektiv; og
) e operatore

T T T

n f — A-idy pa V er ikke inverterbar.
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Husk: I samarbeidsoppgavene 59 definerte vi determinanten til en lineser operator
f pa et endeligdimensjonalt vektorrom V' som

det(f) = det([f]3),

altsa determinanten til matrisa [f]s hvor B C V er en hvilken som helst ordna basis.

Oppgave 5. Vis at determinanten er produktet av egenverdiene.

Det vil si, la f vaere en lineser operator pa et endeligdimensjonalt C-vektorrom og
la A1, A2, ..., A¢ veere egenverdiene til f (her er A; # A; nar i # j). Vis at

m: det(f) = AT - A2 - ... AP
hvor ~ er den algebraiske multiplisiteten til A;.
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