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goraldiagonalisedrefer ortogonalt diagonalisare-
his det eksisterer en ortogonal matise P
slik at

PTAP = D
for en diagonalmathise D.

-

diagonal userbardMerk: A ortogonal diagonal, P ortogonal .=> PTAP = D
S

=> A = PDPT
=> AT = (PDPT)

=

(pi) DTpi
- ↑ DPT = A

,

-> A symmetrisk .

Aal: Vise at motsate implikason holder,

67For en symmetrisk matise A gjelder :
(a) Alle egenverdiene fil A er reelle

.

(b) Egenuckfover fra forskjellige egenrou er
ortogonale .

Bei (a) MA 1202
(b) ha xitE(X:) for i =1, 2 med &

, FY2 -

DAV :

X, Xc
= 0

. ↓Asymmetrisk-

Har AX, Xc
= x: ATX2= X, AX2= X, XeX2

= x2XiXz
Il

X
,
X,X2

=> () XiX = 0 = xiX,
= 0

:
des

, x, ogX ortogonal .
I I



②

m681Schurs terrem)
La A ware en reall nxn-matrice med n needle
egenwerdier i ic .... In lined multiplisitet) .
Da eksisterer en ortogonal matrice P she at

PrAp=(
ison pain : it : A = [an)

, odyP=(1] .
Ok

.

Anta at pastanden er vist for -1
.
Vil use pa-W

standen for n .

La X ,
ware an egenwektor : Eld ,

) med langele
-

oggla Ex --- Xe I were on ortonormal mengeleortogonalt pi X, (Oppgave
: Vis at stile

fins)
.

La

P= [x, x= " -.. - xn]

Daer Pen ortogonal matrise (Prop. 65 .

Distr : PTAP: (:"
Beis-
Har e( = Xe , (5) , og I to mathiser .
Det gir

4, (PTAP) = PTA c , (P)
= PTA X I

= PT x
,
x ,

= x
,
PTx

,

= X
,
P

,
(P)

= X
,
G
, (PTP)

= X
,
K

,



③

Pastanden folger fra dette
.

Husk pEP">- *)

②star: As har egenwerdier In , Xs ... n
is: det(XIn-A)*det(P!det(xIn-A)det(P)

- det (PP(dIn -A) P)
- det (APTP-PTAP)
-det (dIn-PTAP)

-at*)
=(x-x

, )det(xIn-Az)
Kan use

, oppgate
: As har egenwerdier is ..... In

③ Az(n- 1) x(n- 1) -matie med realle egener. - In

Antar Sant for n-1-> JP, ortogonal matise shik at

23D
,
TAzP,...

Da er

/**
Il

/    reblo
- ...



④
Produkt ar ortogonale matiser = ortogonal matise .
Pastanden folger. I

mem69 A nxu-matribe
.Ag , er elvizalent ,-

(a) A er ortogonalt diagonaliserbar .
(b) A har en ortonormal basis ar egenwektover.
(e) A er symmetrisk .

is
:

A

self: (a) -> (C)

(a): A symmetriskaAn rele egenverdier.-

Forem 68 =>IP artogonal mathise slik at
a- -

-...PTAP =f. x)-
A symmetrisk=> (PTAP)T = PTA(PTT = PTAP

=> PTAP symmetrisk

I=> PTAP =/xi
=> A ortogonalt diagonaliserbar.
(b): Oppgave . I


