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dierof egenverdier I
A non-matrice
X GIR egenwerdi (C det(XIn-A) =0 .

Hoa er c(a)det1In-Al? Pr. def . au determinanter
,

wet at c(X) er et polynomi X . Hilleagrad?

-ma60 ha B = (bij] ware en nxn-matise,
der bij

= cijx + cij >

Da er det(B) et

polynomi X ar heyst grad n .

Zeris: Bruk induksjon , oppouve , Is

hemabl La As(aij] were en nxn-matise
Da er
det(xIn-A) = (l-an)(X-ac-(X-ann) + g(X) ,

der g(x) er et polycom is ar grad boysa
↑

sa n
. ↓grad

-oo

e?"Ende- det(X-an) =1- e↓ Ok
.

=2 :

det(xIz-A) = det)("
- ="

* z])=(a-an)(ban)-ana
ne

gla
2: Anta rist for n-1 .

det(x r-Al-detf
I



en rad uten X
0,

=(x-an)det() ann))- X ↳Az Brit- -+H)* and Bus
↑gradtm-2
v
..

h
. a . Lemma 58

......- anann) gens grad=n-2
-

=(x -an)(X - a) ----(X- amn)+gl grad -n-2 .
I

m62 La A : [aij] were en non-matice

(x) = det/In-A) = X" -Cantazz+-+annlX"
+ bu zx"----+ b, x+(-1)"def(A) .

Idus. et polynom ar grad n) .

is: Folger as Lemma blog at
((0) = det)-A) = (-1)"detAl. D

.

Merk: 1) Tr(A) = a, + azzt---amn="trasenfilA" .
- TrA) er koffizierten til : c(X)

.

2) HoisX Da
...
In er referei ((X)

,
se kau en

rise at
c(x) = (i - x , )(x - xz) - ... (X-xu)

og da er(0)=(-1)"X
, =---xn = (D"detA)

des , det (A) = i
,
X
:

-An = produktet au alle
retere : ((X) .



⑧3

Empel: A
= (15) , det(A)= 1 , Tr(A)= 1+ 3 = 4

.

((X) = det(XI
=
A) = x2- 4x + 1

.

-

Har sett : x
,

= 2+ B
,
12 = 2 - V5-x : x2

= (2+ 35)(2- 5) = 4 -3 = 1
-

- x
,
+ x

=
4
= Tr(A)

-xi)( -x) ---(x -x) =b" - (x , +x+ - ..
+da)d* ....

IEF
: A nxn-matrise

, Degenverdi forA .

E(x) = [x = 1R") Ax = xx3 Kalles egen--
comment for egenwerdi it .en
-m63 A nxn-matrise

, EX , Xa , - .., Segenverdier
for A med Xitd

;
for itj, Bi basis for

E(xi) fr : = 1,2, ...,t .

Da er B
:
basis

for LinSpan (E,

Bil
.

is:on pat : El
:

DaerB: =5,som
er en basis for LinSpan (B. ) .
t>1- Anta sant for t-1 .

Vil vice at B:
er hi

,
nauh . La B : = 9bjS" .

Anta at

P =aij bij .

Anwend A



④

0 = A0 = A bi) Albi
Mi

- jilbij
u

=> D = A0 -x0= aijXilij-* ij Xelbij2
i= 16 t- 1

i= 1

- X- /- Abij =zij: Elbiji= 1 =1↓ ↓

: hin . norh .
-> ij(e) =0 for it2.

# 0 -
12 ni

as Get gIiinnee
=> B : hin , norh .

I
.

rk: 1) Dimensjonen til et egenrom er minst t
.

ten tilFaktum 2) dim E(xi)=nuHiplisite
X
:
som not : ((X=0.

llar64 A nxx-matrise .
His
SA har in forgkjellige egenverdierX

, ,xz , ... n ,
sa er A diagonaliserbar.

is
: Siden ((Xi)=det(itn-A)= 0 ,

har



⑤

(diIn -A) x = 0

minst on le
S

egenuektorI gene gare in
Tesem => Elbi: er hin . warh .637Tearem => A er diagonaliserbar. I


