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Ak: A mxn-matrice med reducent
trappeform Red (A) .

Da er Stemma 4)

(a) R(A) = R(Red(All
(b) dim RA)= dim R(Red (A))= #ledende ubjente
(e) di RA) +di NA) = 2 .

I tillegy (hemma47), E invertial mathise
dimC(A)= dim C(EA)↑

Spesielt , di (A)= din C(RedAl).
: ((A) + C(EA) generelt .
-

A = i2]
,
E= (-19]

,
EA = [! !]Eksempel

(A) = Sal !](a = 1)FC(EA) = (b(b))be /R]
.

-

m49 Le A were en mixn-matrice .

Da er
dim RA) = dim (A)

.

Benis : Fra Lemma 47 har in atE
-

dim (CA) = dim ((Red(A))
= #ledende enere
- dim R(RedA))= dim R(A)

.

I

LEF: Rangen fil en mathise A er

-= dim R(A)Edi CAI.) .



②

erkt2-5) 23-maee
men har dim RA)=din (A)

relt: A mixn-matise

rang(A) = mindm ,
n)
,
siden dim RA)=m

dim (A)= n.

Teorem 50 (Nullitet +rang)-
ha t were en man-matise

.

Da er
dimN(A) + rang (A) = n

Beilemma 46 : dimN(Al+din RA) = n
11

rang(A) I .
Mer gjelder? N(A) + RA) = R ?

Eksempel A = (235) 41
,

412
-

2011 1
XL

Har sett : RAA)= Lin Span ? (1 ,0. 11, (0, 1
,
17

NAA) : LinSpan [14, -13 , 15
"

Anta at a
,
i + a24 + as4= ① (ow

a
,
Wr taz 4 12 a

, 4e1=0
. 1 = 0

e e

Il = 0 = 0

a
,My= 0 = a =0 .



③
--> az=a

= 0
.SeSee=> as 4 ,

+

as 42
= 0-

=> Er
, 4 ,

423 hin
.
wash

.

kam N=LinSpander , 4 ,, 423 FIRS ?2
&

ne
- basis for I =>dimW =3

W = R
og
dinW=di IR = 3

Har sett => W =1R og 9 ir
,
41
, 423 bases for

"

Specielt , for alle X : IR, sa ran x
skines entydin som

X =

Xmll
+ X rad

H

NCA) RA)
Teorem 51 La A ware en nex-matrise .

-

Da Kan alle xi R skrives entydig Soc
x

=

Xmll + Arad

der XnMeNA) og Xrad-RA) .

Bris: ha B(NA))=Eir) - - basis for NA)
B(RA)) = [41 := ,

- basis for RA)
.

La
ir = b

,
v,
+ .. -+ b

, Is

of
4)
=

C
,
4)

,
+ ---+ (14t -

Anta at ir + 4) =0. AU : D
,

= =b
,
c
,
=- - = =0

.

-



40
Har at 4: = 0 Sar =1

,
2
,
-t

.
(4 : RA))

.

Da er
0= D-r= (i + x) - r = wir += /Will

=> I
= 0 = b

,
=- - -= bs =0

,

siden Evil erbasis
=> I + 4) = 4) =0

.

Tilserende
,
sa er C

,
=- . =C =0

=> BINAA)) vB(RA)) I lin
.

mach
.

wektorer
=> Linspan (B (NA))UBIRIA))= IR2
=> Alle x : R Kan strives entriding so

X
=

X mull + Xrad

med Xmll -NA) oy Ard
- RA)

,
sider

B(NA)) UB(RA)) er en basis
.

D

Mark : La A ware en mxn-matrise
, on
la

Tang (A) = r .

Da er
dim N(A)=n-r .

Siden
rang (A) = din R(A)

= dimC(A)

din (I)- dim R(AT) = rang A,
sa er

dimN(AT) = m-r = m-rang () .


