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Integrasjon av potensrekker

Theorem
Anta potensrekka

f (x) =
∞∑

n=0

an(x − a)n

har konvergensradius r > 0. Da har rekka

g(x) =
∞∑

n=0

an

n + 1
(x − a)n+1

også konvergensradius r og

g(x) =
∫ x

a
f (t) dt.
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Derivasjon av potensrekker

Theorem
Anta potensrekka

f (x) =
∞∑

n=0

an(x − a)n

har konvergensradius r > 0. Da har rekka

h(x) =
∞∑

n=1

nan(x − a)n−1

også konvergensradius r og

h(x) = f ′(x).
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Taylor-rekker

Theorem
Anta potensrekka

f (x) =
∞∑

n=0

an(x − a)n

har konvergensradius r > 0. Da er dette Taylor-rekka til f , det vil si

an =
f (n)(a)

n!
.
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Binomiske rekker

Theorem
For alle reelle tall α og x ∈ (−1, 1) er

(1+ x)α =
∞∑

n=0

(
α

n

)
xn.

Hvis α er et naturlig tall, er summen endelig.
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Potensrekker og differensiallikninger

For å bruke potensrekker til å løse differensiallikninger trenger vi å
endre uttrykket i summen, feks:

∞∑
n=1

nanxn−1 =
∞∑

n=0

(n + 1)an+1xn.
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